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Συντεταγµένες διανύσµατος 
 Οι συντεταγµένες του διανύσµατος   

€ 

A
 
B  µε άκρα τα σηµεία 

€ 

A xA ,yA( )  και 

€ 

B xB ,yB( ) θα είναι 

  

€ 

A
 
B = xB − xA ,yB − yA( )  . 

Μέτρο διανύσµατος 

 Αν   

€ 

 a = x,y( ) , τότε   

€ 

 a = x 2 + y 2  

 Απόσταση δύο σηµείων 

 Η απόσταση των σηµείων 

€ 

A xA ,yA( )  και 

€ 

B xB ,yB( ) είναι 

€ 

AB( ) = xB − xA( )2 + yB − yA( )2  

Συντεταγµένες µέσου ευθυγράµµου τµήµατος 
 Αν έχουµε ένα ευθύγραµµo τµήµα ΑΒ µε άκρα τα σηµεία 

€ 

A xA ,yA( )  και 

€ 

B xB ,yB( ), τότε οι 

συντεταγµένες του µέσου 

€ 

M xM ,yM( ), θα είναι 

€ 

xM =
xA + xB
2  και 

€ 

yM =
yA + yB
2 . 

Συντεταγµένες βαρύκεντρου ενός τριγώνου  
 Έστω τρίγωνο ΑΒΓ µε κορυφές τα σηµεία 

€ 

A xA ,yA( ) , 

€ 

B xB ,yB( ) και 

€ 

Γ xΓ,yΓ( ) . Αν 

€ 

G xG,yG( ) 

είναι το βαρύκεντρο του τριγώνου, τότε οι συντεταγµένες του θα είναι 

€ 

xG =
xA + xB + xΓ

3  και 

€ 

yG =
yA + yB + yΓ

3 . 

Μέτρο αθροίσµατος διανυσµάτων (τριγωνική ανισότητα) 

 Για οποιαδήποτε διανύσµατα   

€ 

 a  και   

€ 

 
β  ισχύει    

€ 

 a −
 
β ≤
 a +
 
β ≤
 a +
 
β . 
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Συντελεστής διεύθυνσης διανύσµατος 

 Αν   

€ 

 a = x,y( ) , τότε 

€ 

λ =
y
x

= εφω , όπου 

€ 

ω  η γωνία που σχηµατίζει το διάνυσµα   

€ 

 a  µε τον 

€ 

ʹ′ x x . 

Συνθήκη παραλληλίας διανυσµάτων 

 Αν   

€ 

 a ,
 
β  είναι δύο διανύσµατα, µε   

€ 

 
β ≠
 
0 , τότε   

€ 

 a //
 
β ⇔

 a = λ⋅
 
β , µε 

€ 

λ ∈ℜ. 

   

€ 

 a //
 
β ⇔ det  a ,

 
β ( ) = 0  

 Αν   

€ 

 a ,
 
β  δύο διανύσµατα µε συντελ. διεύθυνσης 

€ 

λ1 και 

€ 

λ2  αντίστοιχα, τότε    

€ 

 a //
 
β ⇔ λ1 = λ2 . 

Εσωτερικό γινόµενο διανυσµάτων 

 Αν   

€ 

 a ≠
 
0  και   

€ 

 
β ≠
 
0 , τότε   

€ 

 a ⋅
 
β =
 a ⋅
 
β ⋅ συνφ , όπου  η γωνία των διανυσµάτων   

€ 

 a  και   

€ 

 
β . 

 Αν    

€ 

 a =
 
0  ή   

€ 

 
β =
 
0 , τότε   

€ 

 a ⋅
 
β = 0 . 

 Αν   

€ 

 a = x1,y1( )  και   

€ 

 
β = x2,y2( ) , τότε   

€ 

 a ⋅
 
β = x1x2 + y1y2  

Συνηµίτονο γωνίας δύο διανυσµάτων 

 Αν   

€ 

 a ≠
 
0  και   

€ 

 
β ≠
 
0 , τότε 

  

€ 

συνφ =
 a ⋅
 
β 

 a ⋅
 
β 

, όπου 

€ 

φ  η γωνία των διανυσµάτων   

€ 

 a  και   

€ 

 
β . 

Προβολή διανύσµατος σε διάνυσµα 

 Αν   

€ 

 a ,  v  δύο διανύσµατα µε   

€ 

 a ≠
 
0  θα ισχύει   

€ 

 a ⋅  v =  a ⋅ προβ a 
 v . 

 


