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1.1 ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ  -  Όριο & Συνέχεια Συνάρτησης 

� Το όριο ( ) l=
→

xf
xx 0

lim  σηµαίνει ότι καθώς τα x  «τείνουν» (δηλ. πλησιάζουν όσο κοντά θέλουµε) 

προς την τιµή 0x , τότε τα y  (δηλ. τα ( )xf ) θα «τείνουν» προς την τιµή l . 

� Μία συνάρτηση ℜ→fAf :  λέγεται συνεχής στο σηµείο fAx ∈0 , αν ισχύει ( ) ( )0
0

lim xfxf
xx

=
→

. 

� Μία συνάρτηση ℜ→fAf :  λέγεται συνεχής αν είναι συνεχής σε όλα τα σηµεία του πεδίου 

ορισµού της fA . 

 

 

 

=fA   =gA  

( )=
−→

xf
x 5
lim  ( ) =

→
xf

x 3
lim  ( ) =

→
xf

x 1
lim   ( )=

→
xg

x 0
lim  ( )=

−→
xg

x 3
lim  ( )=

−→
xg

x 6
lim  

( ) =
−→

xf
x 3
lim  ( ) =

−→
xf

x 1
lim  ( )=

→
xf

x 5
lim   ( ) =

→
xg

x 5
lim  ( ) =

−→
xg

x 5
lim  ( ) =

→
xg

x 3
lim  

Σηµεία ασυνέχειας:  Σηµεία ασυνέχειας: 

   

 

 

 

=hA   =fA  

( )=
−→

xh
x 6
lim  ( )=

−→
xh

x 4
lim  ( ) =

−→
xh

x 1
lim   ( )=

−→
xf

x 5
lim  ( ) =

−→
xf

x 3
lim  ( ) =

−→
xf

x 2
lim  

( )=
→

xh
x 2
lim  ( )=

→
xh

x 3
lim  ( )=

→
xh

x 5
lim   ( ) =

−→
xf

x 1
lim  ( ) =

→
xf

x 2
lim  ( ) =

→
xf

x 3
lim  

Σηµεία ασυνέχειας:  Σηµεία ασυνέχειας: 
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Ιδιότητες Ορίων 

Αν για τις συναρτήσεις f  και g  ισχύει ( ) 1
0

lim l=
→

xf
xx

 και ( ) 2
0

lim l=
→

xg
xx

, όπου ℜ∈21,ll , τότε: 

• ( ) ( )( ) 21
0

lim ll +=+
→

xgxf
xx

 • ( )( ) 1
0

lim l⋅=⋅
→

kxfk
xx

 • ( ) ( )( ) 21
0

lim ll ⋅=⋅
→

xgxf
xx

 

• 
( )
( ) 2

1

0

lim
l

l
=








→ xg

xf
xx

 • ( )( ) vv

xx
xf 1

0

lim l=
→

 • ( )( ) vv

xx
xf 1

0

lim l=
→

 

 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

1. Να βρείτε τα παρακάτω όρια: 

 i) lim
x

x x

x→

+ +
−1

2 5 2

2
  ii) lim

x

x x

x→−

− + +
+1

2

2

3 2 4

3 5
 iii) lim

x

x x

x x→−

+ − −
+ + −2

1 1
1 1

 

 iv) ( )[ ]3 225

2
413132lim −++⋅−

→
xxx

x
 

2. Να βρείτε τα παρακάτω όρια: 

 i) 
9

155
lim 23 −

−
→ x

x
x

 ii) 
66

12
lim 2

2

1 −
++

−→ x

xx
x

 iii) lim
x

x

x→−

−
+2

4

3

16

8
 

 iv) 
x

x
x 28

16
lim

2

1 −
−

−→
 v) lim

x

x x

x→

+ −
−1

2

2

3 4

1
 vi) lim

x

x x

x x x→

− +
+ − +1

4 2

3 2

2 1

3 6 2
 

3. Να βρείτε τα παρακάτω όρια: 

 i) lim
x

x

x→

−

−3

29

3 3
 ii) 

182
3

lim
9 −

−
→ x

x
x

 iii) 
2

13
lim

4 −

−−
→ x

x
x

 

 iv) lim
x

x x

x→

+ − −
0

1 1
 v) lim

x

x

x x→

−

+ − +3

3

1 1
 vi) lim

x

x

x x→

+ −

− − −4

5 3

5 3
 


