
Κεφάλαιο 1ο - ∆ιαφορικός Λογισµός  Σελίδα  

 
Γενικό Λύκειο Μύρινας 

Γαϊτάνος Κώστας - Μαθηµατικός  

11 

1.2 ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ  -  Η έννοια της παραγώγου 

 
 
 
 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

� Πώς βρίσκουµε την παράγωγο µίας συνάρτησης f  σε ένα σηµείο 0x  του πεδίου ορισµού της; 

 
 
 
 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Να βρείτε τις παραγώγους των παρακάτω συναρτήσεων 

1. ( ) xxxf −= 2  στο σηµείο 20 =x  

2. ( ) 13 2 += xxf  στο σηµείο 10 −=x  

3. ( ) 23 xxxf +=  στο σηµείο 00 =x  

4. ( ) xxf =  στο σηµείο 40 =x  

 

� Πώς βρίσκουµε την εξίσωση της εφαπτόµενης ( )ε  της γραφικής παράστασης fC  µίας 

συνάρτησης f  σε ένα σηµείο της  ( )00 , yxA ; 

 
 
 
 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτόµενων των γραφικών παραστάσεων των παρακάτω 
συναρτήσεων στα σηµεία που δίνονται: 

1. ( ) xxxf += 22  στο σηµείο  της ( )( )1,1 fA  

2. ( ) 12 −= xxg  στο σηµείο της ( )( )1,1 −− gA  

3. ( )
x

xh
1

=  στο σηµείο της  ( )( )2,2 hA  
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( )00: xxyy −⋅=− λε ( ) ( ) ( )000: xxxfxfy −⋅′=−ε⇔
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� Πώς υπολογίζω τον ρυθµό µεταβολής ενός µεγέθους f  ως προς µία µεταβλητή x , όταν το 

0xx = ; 

 

ρυθµός µεταβολής του f  ως προς  x , όταν 0xx =  
 
 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτόµενων των γραφικών παραστάσεων των παρακάτω 
συναρτήσεων στα σηµεία που δίνονται: 

1. Να βρεθεί ο ρυθµός µεταβολής του µήκους L  ενός κύκλου ως προς την ακτίνα r , όταν 6=r . 

2. Να βρεθεί ο ρυθµός µεταβολής του εµβαδού E  ενός κύκλου ως προς την ακτίνα r , όταν 3=r . 

3. Να βρεθεί ο ρυθµός µεταβολής του όγκου V  ενός κυλίνδρου ως προς το ύψος  υ , όταν 4=υ . 

4. Να βρεθεί ο ρυθµός µεταβολής του εµβαδού E  µιας σφαίρας ως προς την ακτίνα r , όταν 5=r . 

 

� Πώς καταλαβαίνω από τη γραφική παράσταση µιας συνάρτησης σε ποια σηµεία της είναι 
παραγωγίσιµη και σε ποια όχι; 

• Για να ελέγξω αν είναι παραγωγίσιµη η συνάρτηση f  σε ένα σηµείο 0x , θα πρέπει 

οπωσδήποτε το σηµείο αυτό να ανήκει στο πεδίο ορισµού της fA . 

• Παραγωγίσιµη είναι στα σηµεία όπου η καµπύλη fC  είναι «οµαλή» δηλαδή δεν έχει 

«µυτούλες». 
• Για να είναι παραγωγίσιµη σ’ ένα σηµείο πρέπει οπωσδήποτε να είναι συνεχής στο σηµείο 

αυτό. 
• Για να είναι συνεχής σ’ ένα σηµείο πρέπει οπωσδήποτε να υπάρχει το όριο στο σηµείο αυτό. 
 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Να βρείτε σε ποια σηµεία δεν είναι παραγωγίσιµες οι συναρτήσεις των παρακάτω γραφικών παραστάσεων. 
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